MATEMATICA - 22 ETAPA do VESTIBULAR 2006 - REFE RENCIAS PARA CORRECAO

Questéo 01

ae

Questéo 02

A piramide possui 6 (seis) arestas €, &, a, & € &)

a, e @: diagonais de duas faces laterais do prisma

af =4?+32=25 = a =5 a5=4?+32=25 = a,=5  |valor: 1,0 pontp
as: diagonal da base do prisma a% =32+3%2=18 = as =3/2 \Valor: 1,0 pontg
&, e & lados da base do prisma ;=& =3 Valor: 0,5 pontd

3. diagonal do prisma ag =42 +a§ =16+18=34 = a4 =4/34 \Valor: 1,0 pont

Soma do comprimento das arestas:

a;+a, tag+a, +as +ag :5+5+3\/§+3+3+\/3_4:16+3\/§+\/3_4 Valor: 1,5 pont

Centro e raio das circunferéncias dadas:

a)¥+y’=25  centro: (0,0) e raio: 5
\Valor: 1,0 ponto

b) (x - 10f + Y =25  centro: (10,0) e raio: 5

Considere a circunferéncia de centrg € (5,b), com a)
coordenada b > 0.
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Como o triangulo formado pelos vértices (0,0), QL& G é
equilatero e denotando por R o raio da circunfeeénie
centro G, temos que: >
10=5+R, logo, R =5.

[sowuod o'z :iofep|

Como o triangulo (0,0), (5,0) e € retangulo, temos que:
(R +5f = 5 + . Assim,

10=5+B = b=4/75, observando que b & positivo.

<
Observe que existe outra circunferéncia de ce@yre:(5, 1/75) tangente as circunferéncias

dadas que possui raiq R 15.

Logo, as equagOes das duas primeiras circunfegabtadas sao:

(X-5F+(y-J75)°=5 e (x-5j+(y-+75)°= 158

z . Lot ~ . . 3
Observando que o problema é simétrico em relacdeian dos X, obtemos mais duas
circunferéncias tangentes com centro erx (5, - +75), dadas por:

(x-5P+(y+475)°=5 e (x-5}+(y++75)°=1%

> |Valor: 1,0 pont®

¢ [Valor: 1,0 pont




Questéo 03

a) A areada placa é dada por: A(x) = (x + 3) (8x=2¥ + 2x - 12 Valor: 1,0 pont}

Entéo, devemos ter; 12 22 + 2x - 12< 28

)22+ 2x-12212 = 2¢+2x-12=12 = 2¢+2x-24=0= x=3 ou x=4
+ - +
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) 2x*+2x-12< 28 = 2¥+2x-12=28 = 2¢+2x-40=0 = x=-5 ou x=4

+ - +
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C.E.) Condicédo de existéncia: x+3>0e2>0 = x>-3 e x>2. Logox>2
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Os valores de x procurados estdo na intersecé® letite C.E.:
|) AanAng— @ASNANA,
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-5 4 > \Valor: 1,0 pont
2
Inll nC.E. o9
3 4

s={x00| 3< x < 4

b) Para a placa de 28 nemos:
(x+3)(2x-4)=28 = 2¥+2x-12=28 = 2¥+2x-40=0

alor: 2,0 pontos

= x=4 ou x =15 (ndo serve, pois ndo atende a condicao de Bgig}é \ Valor: 1,0 pont)

Para x = 4:
Xx+3=4+3=7 e, entdo, dois dos lados dagplatangular medem 7 m
2x-4=2.4-4 =4 e, entdo, os outros dois lados da plaeagetar medem4 m )




Questéo 04

a)
4 f(ty=—- 10 £ + 20 t + 100 é uma funcdo quadratica com concdeida
voltada para baixo. Logo, a populagéo cresce &énpo dado por:
100 __b__20
2 -20

> alor: 2,0 pontos

b) f(0)=100 - populacao inicial
-10f+20t+100=100= 10f-20t=10t(+2)=0 = t=0 ou t=2 p|Valor: 1,5 ponto
Portanto, apés duas semanas a populagdo de issedagual a inicial

c) f)=0 = -108+20t+100=0= £-2t-10=0 )
A=(2P-4.1.¢10)=44

_ 24444 2+211 _ -
= 21 2 =1#11= 1=1-411<0 ou t=1+411 >Va|0r:1,5ponto

t=1+411 éo0 tempo para a populagdo ser exterminada.

Como3=+9<+11<16=4 segugue 4<t'<5. A populacdo sera exterminada na quinta seTana.

Questéo 05

]
Interpretar o enunciado da quest&o e obter a equagg, =15 = ﬁ =15 \Valor: 1,0 ponto
’ 1(n—-2)!

Desenvolver a express&o acima, obtendo a equatamn - 30 =0 \alor: 3,0 pontds

Resolver a equacgédo acima, obtendp=6 ou a=-5<0.
Descartar a solucdo B a resposta sera: 6 ministros (com o desenvohtongertinente).  [Valor: 1,0 pontg

Questédo 06
a) tabulando: 230: 421 b)MunO;A \ l\m‘
30 - 2
40 - 2 4
50 - 5 < moda: nota 50 3 o
60 - 3
5 2 0. o 0 0.
70 - 2 f,=—0227%
22 1 Vo W
s . 1 1. R
90 - 1 0 10 20 30 40 50 600 80 90 100 N
22

cyrol -~ 30 50 50 70 80 90
\_V_I

Valor: 1,5 pontg alor: 2,0 pontos

mediana = (50 + 70)/2 = 60



